Varianta 020

Subiectul |
a) A, 0D si A (L1) verifica ecuaia y =1 cici 0[0+1=1si 0[1+1=1;
b) DeoareceA, (21) se afi si el pe dreatpay =1 rezulé ca A,, A, A, sunt coliniare ;

c) Aria sa este% :%:%;

d) O(00)si A (n) = OA =+/n"+1;

e) EvidentA, (k)1),k = 010 sunt coliniare pe dreapta=1 si cum Osi A (k]D,k =010
determira o dreapit rezulé ca numarul dreptelor cerute este 12 ;

f) DeoareceA, Aj ,A, cul, ],k distincte doa cate doé nu pot determina un triunghi (fiind
coliniare) rezuli ca singurele triunghiuri sunt de form@A AJ. Cuiz j,i,j= 0_,10 iar nunirul

lor este egal cu nuirul submutimilor de 2 elemente ale unei niati de 11 elemente , adic
C2 =55;

Subiectul Il ;
1

a) log,8-1og,9+log, 25=3;
b) Folosind formula combimilor complementare alm ci cel mai mare termen 6, adiéig;

)55 =45 < XZ%;

d) f(-D=(-D*+1=2;
e) (f o f)(x) = xdeci (f o f){1)=1;

2.

a)f(X)=0 = x*—4x=0 = x(x* —4) = Ocu singurele solii reale x=0si x=3/4 (facem
observdaci f :R - R deci se cadtnumai soltii reale;

b) f'(X) =4x®-4=4(x-D(x* +x+1);

c) f'(X) =0 « x*-1=0cu singura solie reali x =1; observandz f'(x) <0,(0)x <1 si
f'(x) >0, (D)x >1 oktin x =1 punct de minim pentrd ;

d) i f(x)dxzji(x4—4x)dxz[x55_2X2J1 _1,_.9.
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Subiectul Il



a) Notanda=c=1si b=0 ohtinca I, 0G;

zac-0=ac;
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c) Fie ABOG = (Da,c,a',c'd (0,0) si b,b'TOR cu A:(a ],B:(a j
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j 0G cici ala' si c[&'0(0,) iar ab+bcOR.
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d) FieC = G ; deoarece—;—[1(0,0) si —OR rezulaca DOG;
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e) A= UG,B= G siam AIB = BLA= si evident
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g) Verificam axiomele grupului; din c¢) rezélta AIBOG,(0)A BOG adia G e parte stadil
alui M, (R) n raport cu inmuirea matricilor; deci legea indiipe G estgi asociativ. In plus
I, UG si A, =1,[A=A (D)ADG adia |, este elementul neutru.

-presupun & A" =( ] siam A" = A"[A=
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Folosind punctul d) dacA = OG atunci A'= UG siam
0 c o 1
c

ALA'= ATA =1, ,adia orice element din G este simetrizabil. in conceh(ﬂa,[)] grupsi cu
punctul c) chiar necomutativ.

Subiectul IV:

a) f'(x) =3"In3-2*In2;

b); im0 =1 _ ¢ '0)=In3-In2= n>
x-0 X 2



c) f'(X)=0@3X|n3—2xln2=0@(§j _In2 cu unica soltie X = Ioggln—z;
2 In3 5|n3

observanda:lln—i e subunitar |a|§ >l Iog3 :ng <0 adici pe [0,), f' pistreaz semn
n

constant; calculand '(1) > 0= pe[0,) f este strict cregitoaresi cum f (0) = O oktin
f(x) =0, (D)x>0

1) _jim =22 3,

X x-0 X 2

e) Ilm f(x) = Iim (3x -2 =0;
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g) Observandixpe [0,1] f e contind si pozitivi am & aria cerut esteJ. f(x)dx =

1 1 1 2 1
= [(@ =2")dx = [3dx~[2"dx ="~ (Am folosit )
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